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A2+22+1=0 => A+1D?=0 => A, =—1

A=A => y, = Ce** + C,xetr* => yp = Cie ™ + Crxe™

yp = Cie™ + Coxe™
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Yp = Ae*(Bsinx + C cos x) =>

¥y =Ae*(Bsinx + Ccosx) + Ae*(Bcosx —Csinx) => y,' =Ae*[(B—C)sinx + (B + C)cosx]
' = Ae*[(B—C)sinx + (B + C)cosx]| + Ae*[(B—C)cosx — (B+ (C)sinx] =>

V' = Ae*[-2C sinx + 2B cos x]

V' + 2y, +y, =e*cosx =>

Ae*[—2Csinx + 2B cos x| + 2Ae*[(B — C)sinx + (B + C) cosx] + Ae*(Bsinx + C cosx) = e* cosx
=> Ae*[(B3B—4C)sinx + (4B + 3C)cosx] =e*cosx =>

A=1
4
=> {33—4C=0 => 12B—-16C =0 => 25(=3 => (==, B=—
4B+3C=1 => —12B —-9C = -3

4 3 1
=> =ex(—sinx+—cosx) => = —e*(4sinx + 3 cos x
p 25 25 Yp = s ( )

2200 nnon

Y=Yntp =>

1
y=Ce™ + Cxe™ + Eex(él sinx + 3 cos x)




    y  ′ ′ + 2   y ′ + y =   e  x  cos ⁡  x


    𝜆 2 + 2 𝜆 + 1 = 0               = >                        ( 𝜆 + 1 ) 2 = 0               = >                     𝜆  1 , 2 = − 1


    𝜆 1 =   𝜆 2                   = >                     y h =   C 1   e    𝜆 1 x +   C 2 x   e    𝜆 1 x               = >                   y h =   C 1   e  − x +   C 2 x   e  − x


    𝜆 1 =   𝜆 2                   = >                     y h =   C 1   e    𝜆 1 x +   C 2 x   e    𝜆 1 x               = >                   y h =   C 1   e  − x +   C 2 x   e  − x


    y h =   C 1   e  − x +   C 2 x   e  − x


    Q   ( x ) =   e  x  cos ⁡  x                 = >                     y  p = A   e  x  ( B  sin ⁡  x + C  cos ⁡  x )               ←   g i v e n


   cos ⁡  x


    p  m  ( x )


    e  x


   cos ⁡  x


    y  p = A   e  x  ( B  sin ⁡  x + C  cos ⁡  x )                 = >                    


      y  p ′ = A   e  x  ( B  sin ⁡  x + C  cos ⁡  x ) + A   e  x  ( B  cos ⁡  x − C  sin ⁡  x )             = >                 y  p ′ = A   e  x  [  ( B − C )  sin ⁡  x +  ( B + C )  cos ⁡  x ]


      y  p ′ = A   e  x  ( B  sin ⁡  x + C  cos ⁡  x ) + A   e  x  ( B  cos ⁡  x − C  sin ⁡  x )             = >                 y  p ′ = A   e  x  [  ( B − C )  sin ⁡  x +  ( B + C )  cos ⁡  x ]


      y  p  ′ ′ = A   e  x  [  ( B − C )  sin ⁡  x +  ( B + C )  cos ⁡  x ] + A   e  x  [  ( B − C )  cos ⁡  x −  ( B + C )  sin ⁡  x ]           = >


      y  p  ′ ′ = A   e  x  [  ( B − C )  sin ⁡  x +  ( B + C )  cos ⁡  x ] + A   e  x  [  ( B − C )  cos ⁡  x −  ( B + C )  sin ⁡  x ]           = >


      y  p  ′ ′ = A   e  x  [ − 2 C  sin ⁡  x + 2 B  cos ⁡  x ]


      y  p  ′ ′ = A   e  x  [ − 2 C  sin ⁡  x + 2 B  cos ⁡  x ]


      y  p  ′ ′ + 2     y  p ′ +   y  p =   e  x  cos ⁡  x                 = >


      y  p  ′ ′ + 2     y  p ′ +   y  p =   e  x  cos ⁡  x                 = >


  A   e  x  [ − 2 C  sin ⁡  x + 2 B  cos ⁡  x ] + 2 A   e  x  [  ( B − C )  sin ⁡  x +  ( B + C )  cos ⁡  x ] + A   e  x  ( B  sin ⁡  x + C  cos ⁡  x ) =   e  x  cos ⁡  x


  A   e  x  [ − 2 C  sin ⁡  x + 2 B  cos ⁡  x ] + 2 A   e  x  [  ( B − C )  sin ⁡  x +  ( B + C )  cos ⁡  x ] + A   e  x  ( B  sin ⁡  x + C  cos ⁡  x ) =   e  x  cos ⁡  x


  = >       A   e  x  [  ( 3 B − 4 C )  sin ⁡  x +  ( 4 B + 3 C )  cos ⁡  x ] =   e  x  cos ⁡  x           = >              


  = >       A   e  x  [  ( 3 B − 4 C )  sin ⁡  x +  ( 4 B + 3 C )  cos ⁡  x ] =   e  x  cos ⁡  x           = >              


  = >              {    A = 1                                                                                                                                 3 B − 4 C = 0             = >                     12 B − 16 C = 0     4 B + 3 C = 1             = >               − 12 B − 9 C = − 3


            = >           25 C = 3         = >           C =  3 25     ,       B =  4 25


  = >             y  p =   e  x  (  4 25  sin ⁡  x +  3 25  cos ⁡  x )         = >               y  p =  1 25   e  x  ( 4  sin ⁡  x + 3  cos ⁡  x )


  y =   y h +   y  p                   = >


  y =   C 1   e  − x +   C 2 x   e  − x +  1 25   e  x  ( 4  sin ⁡  x + 3  cos ⁡  x )


  y =   C 1   e  − x +   C 2 x   e  − x +  1 25   e  x  ( 4  sin ⁡  x + 3  cos ⁡  x )

